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	MOMENTOS Y ACTIVIDADES

	EXPLORACIÓN

	HISTORIA DE LA FACTORIZACIÓN
La factorización es un tema del cual han tratado numerosos matemáticos. Haciendo un recorrido por la historia de las matemáticas, específicamente con la solución de ecuaciones polinómicas con coeficientes racionales.
La factorización es una de las herramientas más empleadas en el trabajo matemático para convertir una expresión algebraica de manera conveniente.
 Esta tiene una importancia considerable a través de la historia, La solución de ecuaciones algebraicas; en un primer lugar, la factorización surge ante la necesidad de solucionar ecuaciones de segundo grado.
Por otro lado, los babilonios, fueron los primeros que resolvieron, ecuaciones cuadráticas, en unas tablillas descifradas por Neugebaveren 1930, cuya antigüedad es de unos 4.000 años, en estas se encontraron soluciones a varias ecuaciones, empleando el método conocido actualmente como COMPLETAR EL CUADRADO.
Hace unos 4.000 años, los babilonios conocían la manera de encontrar la solución positiva de ciertos tipos de ecuaciones cuadráticas. Para resolver ecuaciones de este tipo:

[image: http://3.bp.blogspot.com/-UuX8EnolSH0/VhU7hTULE3I/AAAAAAAAAF4/nmBGsAblI2I/s1600/Captura.PNG]
El trabajo de los babilonios constituyó un logro notable, teniendo en cuenta que no contaban con la notación moderna y por su alto nivel de abstracción, al considerar las ecuaciones cuárticas como ecuaciones cuadráticas disfrazadas y resolverlas como tales.
Más adelante, matemáticos griegos, hindúes, árabes y europeos se dedicaron al estudio de estas ecuaciones y lograron avanzar a través del tiempo hasta encontrar la fórmula para resolver cualquier ecuación de segundo grado, es decir, una ecuación de la forma:


[image: http://1.bp.blogspot.com/-78h1jK32eB0/VhU7s3W6BOI/AAAAAAAAAGA/EAV92yXFvE8/s1600/Captura.PNG]´
Donde, a, b, c pueden ser números cualesquiera en cuyo desarrollo, los babilonios se valieron de factorizaciones simples que ya conocían.
Posteriormente, los griegos y los árabes consiguieron resolver ecuaciones de segundo grado utilizando, también, el método de completar el cuadrado con aplicación de áreas; ambas civilizaciones se valieron de representaciones geométricas para mostrar hechos algebraicos, como se evidencia en el segundo libro de los Elementos de Euclides. La fórmula que permite encontrar las soluciones de cualquier ecuación de tercer grado, no fue encontrada sino hasta el siglo XVI en Italia.
Una ecuación cúbica es de la forma:
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Donde a, b, c y d son números cualesquiera, y a es diferente de cero.
Lo que tienen todas estas ecuaciones en especial, y que las hace ser de tercer grado, es que la incógnita aparece elevada al exponente 3, y ese es el mayor exponente de la incógnita.


	ESTRUCTURACIÓN

	FACTORIZACIÓN
Factorizar un número natural es descomponerlo en sus factores primos así: 
12 = 2 x 2 x 3= x 3 donde 2 y 3 son números primos.
Factorizar un polinomio significa descomponerlo hasta donde sea posible, en el producto de todos sus factores primos.

La propiedad distributiva de la multiplicación de números reales respecto de la adición permite transformar las sumas indicadas en productos.  Esta transformación es una FACTORIZACIÓN.
Existen diferentes casos de factorización como se muestran a continuación: 

FACTOR COMÚN                                                                                      
                                                  
Esto se resuelve sacando el factor común
Es el Máximo Común Divisor de los términos del polinomio, tanto de la parte literal como de la numérica.
El M.C.D de los coeficientes del polinomio, y el factor común literal está conformado por las variables que se repiten en todos los términos elevadas al menor exponente.  El factor restante con el que se multiplica el factor común está compuesto por los coeficientes de cada término sobre el mismo factor común.  Ejemplo:
Factoriza los siguientes polinomios: 
EJEMPLO 1:
*  6 x3 – 12 x2 + 3 x
El factor común de los términos es 3 x. Por la propiedad distributiva se puede escribir
 6 x3 – 12 x2 + 3 x = 3x (2 x2 – 4 x + 1)
Cada valor se divide por el término que se tomó en común 

 = - 4x 
+ = 1
3x (2 x2 – 4 x + 1)
EJEMPLO 2:
* 8 x w3 + 32 x 3 w 2 = 8 x w 2 (w + 4 x2)
EJEMPLO 3:
*   5 y z4 – 12 y 6 = y (5 z4 – 12 y5)
EJEMPLO 4:
*  4 x ( x + 2) – ( x + 2)=  ( x + 2) ( 4 x –1)
Ejemplo 5:
*  

FACTOR COMÚN POR AGRUPACIÓN:
Cuando el polinomio tiene más de tres términos, es necesario agrupar adecuadamente
Se emplea inicialmente una asociación de términos por medio de los signos de agrupación, para hallar así los factores comunes de cada uno.  
Ejemplo 1:


1. Agrupemos: (3x2 – 6 ax) + (4x – 8 a)
Se organizan en dos o más grupos dentro de los paréntesis por factores comunes en este caso divisibles por 3 y divisibles por 4.
2.  Factoricemos el factor común:
          3x ( x – 2 a) + 4( x – 2 a)
3. Se factoriza de nuevo: (3x +4) (x – 2a)
EJEMPLO 2:

1. Agrupemos:

2. factoricemos: 

3. Se factoriza de nuevo:
EJEMPLO 3:



1.  

2.  

3. 

DIFERENCIA DE CUADRADOS
Es la suma de las raíces cuadradas de los términos, multiplicada por la diferencia de estas:

Ejemplo 1:

      
Uno de los términos posee positivo y otro negativo para que la multiplicación de los dos da negativo.
Ejemplo 2:

Ejemplo 3: 

TRINOMIO CUADRADO PERFECTO  (T.C.P)
Es el resultado de un Binomio al cuadrado. El primer y tercer término son cuadrados perfectos (o tienen raíz cuadrada exacta) y su signo es positivo, y el segundo término es el doble de producto de las raíces cuadradas del primer y tercer término: 


Porque el término puede ser positivo o negativo 
 EJEMPLO 1:
x 2 – 2x + 1=        ( x – 1)2
Raíz cuadrada de  x2  =  x
Raíz cuadrada de 1    = 1
Doble producto de estas raíces: 2 (x) (1) = 2 x
EJEMPLO 2:
36 + 12 m2 + m4 = (6 + m2)2
Raíz cuadrada de 36   =   6
Raíz cuadrada de m4 =   m2
2 (6) () = 12 m2



Raíz cuadrada de  =  
Raíz cuadrada de b2 = b
Doble producto de esta raíz:

2 (    ) (b) =   

TRINOMIO CUADRADO PERFECTO POR COMPLEMENTO
 Este caso se da cuando los trinomios no son exactos para ser T.C.P.
EJEMPLO 1:


1.  Se observa si es un T.C.P
La raíz cuadrada de 4 a4 = 2 a2 
La raíz cuadrada de 9 b4 = 3 b2
2 (2 a2) (3 b2)= 12 a2 b2

Este Trinomio no es cuadrado perfecto ya que  
Luego hay que sumarle 9a2 b2 al segundo término para que sea igual a 
12 a2 b2,  pero para que el trinomio no varíe hay que restarle la misma cantidad que se suma y quedaría así:

      
___________________________
       
Factorizo el T.C.P                                  =
Factoriza la Diferencia de Cuadrados   = 

Para después ordenarlos	                    =  
EJEMPLO 2:
 
1.  Se observa si es un T.C.P
La raíz cuadrada de    c4     = c2 
La raíz cuadrada de 100 = 100
2 ( c2 ) ( 10  )  = 20 c2  

Este Trinomio no es cuadrado perfecto ya que  
Luego hay que sumarle 25 c2 al segundo término para que sea igual a 
45 c2,  pero para que el trinomio no varíe hay que restarle la misma cantidad que se suma y quedaría así:


_________________________
             
Factorizo el T.C.P                                  = 
Factorizo la Diferencia de Cuadrados   =  
Ordeno				        =  

TRINOMIO DE LA FORMA 
1.  Se organiza el trinomio 
2.  El coeficiente del primer término es 1
3. Se descompone en dos factores binomios y al comienzo de cada uno de ellos se escribe la raíz cuadrada del primer término.
4.  Se buscan dos cantidades que al multiplicarse da el tercer término y al sumarse da el segundo término:
EJEMPLO 1:

Factorar:   
Se halla la raíz cuadrada del primer término m2    =   m


El trinomio se descompone en dos binomios:          )         ) 
Se busca dos números cuya diferencia es 17 y cuyo producto es 60.  
En el primer paréntesis se coloca el signo negativo ya que –17x lo tiene, luego en el segundo paréntesis se coloca el signo positivo porque al multiplicar el signo del segundo término con el signo del tercer término nos da positivo.
    Se descompone en sus factores primos al tercer término:
60       2
30       2
15       3
  5       5
  1
 2 x 2 x 5 = 20   y 3


Respuesta:      – 20)   + 3)
EJEMPLO 2:
Factorizar:   
Se organiza el trinomio:   
Se halla la raíz cuadrada del primer término a2    =   a
El trinomio se descompone en dos binomios: (a          )  (a           ) 
Se busca dos números cuya diferencia es 11 y cuyo producto es 28.  
En el primer paréntesis se coloca el signo negativo ya que –11x lo tiene, luego en el segundo paréntesis se coloca el signo negativo porque al multiplicar el signo del segundo término con el signo del tercer término nos da negativo.
Se descompone en sus factores primos al tercer término:
28      2
14      2
  7      7
  1
                          2 x 2 = 4   y 7
Respuesta:     ( a – 4 )  (a – 7 )
EJEMPLO 3:

Factorizar:   
Como el primer término posee una parte literal al cuadrado, el segundo y el tercer término posee una parte litera similar se aplica la raíz también al tercer término 
Se halla la raíz cuadrada del primer término x2    =   x
Se halla la raíz cuadrada del tercer término  
El trinomio se descompone en dos binomios:  (x      a )  (x       a   ) 
Se busca dos números cuya diferencia es   2 y cuyo producto es 15.  
En el primer paréntesis se coloca el signo positivo   ya que 2x lo tiene, luego en el segundo paréntesis se coloca el signo negativo porque al multiplicar el signo del segundo término con el signo del tercer término nos da negativo.
Se descompone en sus factores primos al tercer término:
15      3
  5      5
  1
Respuesta:     (x +   5a   )  (x – 3a)

	TRANSFERENCIA

	
Factorizar (identifica el caso y aplícalo):
1. 
2. 
3. 
4. 
5. 
6. 
7. 
8. 
9. 
10. 
11. 
12. 
13. 
14. 
15. 
16. 
17. 
18. 
19. 
20. 
21. 
22. 
23. 
24. 
25.    a2 + ab + ax + bx 	
26.    ab - 2a - 5b + 10 	
27.    am - bm + an - bn 	
28.    3x2 - 3bx + xy - by 		
29.    3a - b2 + 2b2x - 6ax 		


	AUTOEVALUACIÓN

	
1. ¿Qué aprendizajes construiste?
2. Lo qué aprendiste, ¿te sirve para la vida? ¿Si/no; por qué?
3. ¿Qué dificultades tuviste? ¿Por qué?
4. ¿Cómo resolviste las dificultades?
5. Si no las resolviste ¿Por qué no lo hiciste?
6. ¿Cómo te sentiste en el desarrollo de las actividades? ¿Por qué?


	RECURSOS
	
HIPERTEXTO SANTILLANA GRADO 8VO
COLOMBIAPRENDE
CLASSROOM
VIDEOS DE YOUTUBE
[bookmark: _GoBack]

	FECHA Y HORA DE DEVOLUCIÓN
	De acuerdo a la programación institucional.
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